TRIANGULOS

Objetivos:

v Emplear adecuadamente las propiedades de los tridngulos de acuerdo a las condiciones.
v Establecer la diferencia que existe entre las lineas notables asociadas al tridngulo.

v Identificar y reconocer los tridngulos congruentes segtin los casos que se van a plantear.
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Introduccion

Angul i
El hombre de la prehistoria aplicé algunos ngulos determinados

conocimientos geométricos al construir sus lanzas
dandoles formas puntiagudas (triangulares) para poder
lograr mayor facilidad en la caza.

Un conocimiento més profundo y ordenado del
triangulo lo tuvieron los egipcios en la construccion
de las piramides, llegando a establecer la nocién de
igualdad de forma y tamafo. Posteriormente serian
usados para establecer medidas angulares y distancias,
por ejemplo, el ancho de un rio, la altura de las
piramides, etc.

m < internos: o, B, 0
m <, externos: x, y, z

Definicion

Eltriangulo esla figura geométrica formada por la unién
de tres puntos no colineales mediante segmentos.

(@) >
B (q El perimetro (2p) es la suma de las medidas

de sus lados.

@)

(@)

O y o 2p=a+b+c

A C
c
Elementos
Clasificacion

Vértices : A,ByC
Lados : AB,BCyAC
Notacion : A ABC

Los triangulos son clasificados de acuerdo a las medidas
de sus angulos y por la longitud de sus lados.




Segun la medida de sus angulos

Triangulo Rectangulo

Es aquel que tiene un angulo recto.

Catetos

Hipotenusa :

S A
-~ v

() Pitagoras en su teorema utilizé la siguiente

() relacion:
Triangulo Oblicuangulo
Cuando el dngulo no mide 90°.

Triangulo Acutangulo

Es aquel que tiene sus angulos internos agudos.

B
B 0° < . < 90°
0° < B <90°
dl 0° < 6 < 90°
A C

Triangulo Obtusangulo

Es aquel que tiene un angulo obtuso.

A
90° < o < 180°
o
B C

Segun la longitud de sus lados

Triangulo Escaleno

Es aquel cuyos lados tienen medidas diferentes.

B

azb=c AB#BC = AC

Triangulo Isdsceles

Es aquel que tiene dos lados de igual medida.

Triangulo Equilatero

Es aquel que tiene sus tres lados de igual medida.

AB=BC=AC

Propiedades

Teorema 1

En todo tridangulo, la suma de las medidas de los
angulos internos es igual a 180°.

| o+ P +6=180°




Teorema 2 Propiedades adicionales

En todo triangulo, la medida de un dangulo externo es
igual ala medida de los dngulos internos no adyacentes
aél.

I. Propiedad del cuadrilatero céoncavo

p

x=a+f

|x=a+B+9|

Teorema 3

En todo tridngulo, la suma de las medidas de los = " Propiedad de la mariposa

angulos externos es igual a 360°.

/Ty

| x+y+2=360°

at+0=x+y

II1. Propiedad del pescado

Teorema 4
En todo tridangulo, al lado de mayor longitud se le A v
opone el angulo de mayor medida y viceversa.
Si:
a>b A ANY
S o>
a b X+y=a+p |

Teorema 5 I'V. Propiedad del punto interior

En todo triangulo, la longitud de un lado es mayor que
la diferencia de las longitudes de los otros dos, pero
menor que la suma de los mismos.

B

B

A C

b

p<PA+PB+PC <2p

b-c<a<b+c

2p = perimetro




Ejemplos Resolucion:
B De acuerdo a la tercera propiedad adicional
1) Calcule x.
2x X+y=30°+o +20°-a
SoX+y=50°
A 3X C .z fa A
5) El triangulo ABC es isésceles, AB = BC. Calcule a.
Resolucion: B
De acuerdo al Teorema 1: Resolucién:
X+ 2x + 3x =180°, 6x=180° De acuerdo a
Lx =300 la. Propiedad del
. , Triangulo Isosceles:
2) Di la figura, calcule la medida del menor angulo e~ 500 = o s 2(1_5
externo. 5 o = 500 A C
X
6) Calcule los valores enteros que puede tomar x si el
2% 2% triangulo existe.
A C
Resolucion: 2 3

De acuerdo al Teorema 3:

X + 2X + 2x = 360°, 5x = 360°
Sox=72°

Resolucion:

3) De la figura, calcule x. De acuerdo al Teorema 5:

3-2<x<3+2
1<x<5
L x ={2,3,4}
300 2x+420° 7) De la figura, calcule o.
Resolucion:

De acuerdo al Teorema 2:

2x+20°=x+ 30°, 2x-x=30°-20°
cox =100

4) Calculex +y.

Resolucion:

Usando la primera propiedad adicional:

o+ 20°+ 45° =150°,
o+ 65°=150°
oo =850
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o Trabajando en Clase

Nivel I
1. Calculaé.
B
/5%\
110° 0
A C
a) 20° b) 10° c) 15°
d) 30° e) 45°
2. En lafigura, halla "x" si

AB=BD =DE =EC.

B
96°
E
X C
A D

3.

A

a) 18° b) 24° c) 30°

d) 32° e) 20°

En la figura, AB = DC.
Calcula x. :

3x X

a) 26°
d) 15°

b) 20°
e) 10°

c) 18°

En la figura, calcula: £ er y
z
D p
a)1 b)2 c)3
d)4 e)5
Nivel II

En la figura, calcula x.

B
0° 140
A E C
el
D
a) 85° b) 95° c) 75°
d) 80° e) 70°

Los lados de un

non

puede tomar "x
triangulo exista.

a)9
d)12

b) 10
e) 13

c) 11

Los lados de un triangulo :

tridngulo :
miden, 5; 12y (x + 4). Calcula :
el mayor valor entero que :
para que el :

a)l b) 2 c)3
d) 4 e)B,CyD
Nivel IIT

8. En un triangulo isdsceles sus
lados miden 4 y 9. Calcula su

perimetro.
a) 13 b) 17 c)22
d) 34 e) 29

9.  En la figura, si AB = BC = BD,

calcula x.
B D
’ <
A C
a) o b) 2a c) o2
d) a/4 e) o3

10. Calcular x si:
: AB=BC=BD= CD

B
VC
D

A
a) 20° b) 15° c) 10°
d) 25° e)5°

escaleno miden 4;6 y "2x". :
Si "x" es un numero entero, :

calcula x.



Tarea domiciliaria N° 1

2. Enun cuadrildtero ABCD, m A = 60°, mB = 130°,
AB=BC yAD = AB + CD. Calcula mD.

B

3. Calculax. 4. Enla figura AB = BC y el AQSC es equilatero.
sQué relacion es la correcta?

B




equilatero  ABC.

Exterioryrelativoa ABseubicael puntoE, talque
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